8.

fejezet

Derivalas

8.1.

8.1.

Kozépiskolai ismétls feladatok

Egy allo helyzetbdl indulé Ford Mustang Cobra altal megtett Gt nagysagat az

s(t) = t? fiiggvény irja le.

a)

b)

8.2.

Hatarozzuk meg a gépkocsi atlagsebességét a t =1s és t =25 kozotti idGinterval-
lumban.

Allapitsuk meg a gépkocsi sebességét a t = 1s pillanatban.

Egy aut6 indulasatol szamitott 10 masodpercig a megtett utat az s(t) = t? fiige-

vény irja le az id6 (t) fiiggvényében. Az id6 mértékegysége: masodperc (s), a megtett
uté: méter (m).

a)

b)

Az indulastol eltelt 5 masodperc alatt mennyi utat tett meg az aut6? Mennyi
volt ezalatt az 5 mésodperc alatt az atlagsebessége?

Mennyi utat tett meg az autd az 1. és az 5. masodperc kozott? Mennyi volt
ezalatt az atlagsebessége?

Mennyi utat tett meg az autd az 1. és az 3. masodperc kézott? Mennyi volt
ezalatt az 4tlagsebessége?

Mennyi utat tett meg az aut6é az 1. és az 2. masodperc kozoétt? Mennyi volt
ezalatt az atlagsebessége?

Mennyi volt az autd pillanatnyi sebessége t = 1 idéponthan?
Mennyi volt az autd pillanatnyi sebessége t = 2 idépontban ?
Abrazoljuk az idé fiiggvényében a sebességet!

Hatarozzuk meg a t = 1 id6pontban a gyorsulast!



50 8. DERIVALAS

8.3. Amennyiben Galilei a pisai torony tetejérdl, 54,5 méter magassagbol dobott volna
le egy golyot, akkor az t masodperc multan s =54,5—5t? méter magassdgban lett volna
a foldfelszin felett.

a) Adja meg a golyo sebességét az idéfiiggvényében.
b) Mennyi id6be telik amig a golyo foldet ér?

¢) Mekkora a golyo sebessége a foldet érés pillanataban?

8.2. Feladatok gyakorlatra

8.4. Az elemi filiggvények derivaltjait felhasznalva adjuk meg az alabbi fiiggvények
derivaltjat!

a) f(x)=2% f(z)=(22)° f(z)=(3z+1)*
b) flz)=3, f(x) =g, fa) =3
O fla)= ¥ f(0)= 5

d) flx)=2", f(x)=3%

¢) f(x)=logyz, f(z)=1In5z, f(z)=logsa®

f) flo)=%+

=

8.5. Adjuk meg a derivaltfiiggvényeket a derivalasi szabalyok felhasznalasaval!

a) f(z)=3-ctgz

b) flz)=a"+323—22+6
¢) f(z)=log,z+sinw
d) f(z)=log,z sinz

e) flv)="El

f) flz)=1 (cosz+)
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. Adjuk meg az alabbi Osszetett fiiggvények derivaltjait!

f(x) =sin(2z), f(x) =sin(z?)

f(z) =sin®z, f(zr) =12, f(r)=1tg?2u,

f(x) =2z, f(x) = Va?+3z, f(x) = /cos®

f(z) =In(22+3), f() In(2?+5), f(z) =In(sinz),
fla)= e, f(z) = e, fz) =),

flw) = 206740 f(z) = 3(+50)

f(z) = cos(In )

. Hatarozzuk meg a kovetkezé fliggvények derivaltjat:

(2) =22 f(x)=2°, f(2) =z, flx) =z, flz) =2~
() =27, f(z) =", f(x) =logy @, f(z) =Inz

f(x) =sinz, f(z) =cosz, f(z) =tgz, f(z)=ctge
()
()

T

X

x) = arcsinz, f(zr)=arccosz, f(x)=arctgz, f(x)=arcctg x

f T (ZL’): T +:c+1 f( ) 3$2+ 137 f(l’): 41.6

ﬂwzl%&aﬂwzng

f(.'L') — sin Szl'r—l&—;zos:c f( ) 1+2si;1018';sin T

f(z)=2"-sinz, f(z) =2"-Inz, f(z) = Yr-tgz, f(zr)=e" arcsinx

2

fla)= 252, f(x) = B2, fla) = weose | p(r) = 22

F(x) = sin?, f(x) =sin(a?), f(r) = cos s, f(x) = cos(a?)
f(2) = VETL f(o) = VBT 2T L, fla) = VP T 22 T 1
f(z) = sin(Inw), f(z) = 2%, f(x) = tg /7, f(x) = arctg 2?
f(2) = tg VAT F 212, f(z) = VIET, f(x) = log,(avctg %)

flo)=n (22, f(2) =tg (%), f(x) = )
f(z) = arcsin (\ﬁ) +a3-In(x3+2), f(zr)=/ctgx+3"-Inx

fla)=a%, f(z) =2, f(z) = (cosa)™*, f(z) = (Inx)"*, f(x) =z
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8.3. Gyakorl6 feladatok

8.8. Hatarozzuk meg a kivetkez§ fiiggvények derivaltjét:

a) f(x)=-sin(2z) - va2+1,
b) f(z)=2*sin(Inz),
¢) fla)= "

Inzx ?

d) f(x)=sin (3’52125””)



